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! Egitim ve Danismanlik

Olasilik - Risk Analizi
Moment Ureten Fonksiyonlar (MGF)
3 Soru - 3 Cevap

MGF:
Kesikli r.d. My (t) = E[et®] = ¥ et ip(x;)
Siirekli r.d. My (t) = E[etX] = ffooo e™ f(x)dx
Genellestirme:
Moo (@ = E[e9®] = [ eto®f()ax
Momentler:
E[X*]: X'in k. momenti (kh moment of X)
Or:
Birinci moment > beklenen deger
Ikinci moment > varyans icinilk parca ~ Var(X) = E(X?) — [E(X)]?
MGF’in Kullanimi:
d[Mx(t)] d(e™)
X = E|——| = E[xe*
dt dt [Xe]
>>  E[Xe™]|=o = E[X]
Genellestirme:

d My (0)] _ Idk(efX)

dt age | = EIX*e®]

>> E[X*e™]|,—o = E[X¥]
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S1.

Gelir rassal degiskeni X'in moment lireten fonksiyonu asagidaki gibidir.

1 . 1 _t 1
Mx(t)=ze +Z€ +§

i. P(X <0)=?
ii. Var(X)

=x -1 0 1
PX=x)| 1/4 1/2 1/4

iii. Var(X) = E[X?] — (E[X])? = i + i —(0)2 =1

veya

d[Mx(t)] (e™)
Tlt:o = EI

llt 0= E[XetX“t o = E[X]

d[My(t)] 1 1
d—tht=o =7¢ —7¢ =0 = 0=E[X]
d?[My(t)] d*(e™)
TN CET NS
d?[My(t)] 1 1 1
gz =0 =Zet +7e “e=0 =g = E[X?]

Var(x) = EIX?] - (EIXI)? = 2 — (0% =
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S2. Bagimsiz olduklar1 diisiiniilen kasko ve yangin hasarlarina ait rassal
degiskenler X ve Y olmak iizere bu degiskenlere ait mgfler sirasiyla
My (t) = (1 — 4t)"tve My (t) = (1 — 4t)? esitlikleri ile veriliyor. Toplam hasar
Z = X + Y olarak tanimlanirken

ii.

jii.

ii.

jii.

Z’'nin mgf’ini
Z’nin dagilimi ve parametrelerini
Beklenen toplam hasari ve toplam hasarin varyansini bulunuz.

Mz(t) = My,y(t) = E[et(x+y)] = E[e**e'] = E[e"*]E[e™]

My(t) = (1 —4t) - (1—4t)"%2 = (1 —4t)3.

Z ~ Gamma(a = 3,6 = 4).

E[Z] = ab = 12
Var[Z] = a8? = 48.
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$3. X ve Y bagimsiz rassal degiskenlerinin ortak dagilimlari icin moment iireten
fonksiyonu asagidaki gibi veriliyor.

My y(ty,t;) = RN h
X T30 ) T 32 —t) ¢
Var(X) =?
Y/X 0 1
Exp(6=1) 1/3 0
Exp(0=0.5) 0 2/3
O halde
Var(x) = 12 - 2 (1 2)2—2
ar = 3 3) =9
Not:
_ t
MX(tl) - 3(2 _ tl)e

X~Gamma(a =1,6 =05,y =1)

E[X]=ab +y

Var[X] = a6?
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