YBRG

Egitim ve Danismanhk

Olasilik - Risk Analizi
Beklenen Deger, Varyans, Kovaryans, Korelasyon Katsayisi
3 Soru - 3 Cevap

Beklenen Deger :

Kesikli: E[X]=pu=Yixp(x;)
Stirekli: E[X]=u= f_oooo x f(x)dx
Genellestirirsek:

0]

E[g(X)] = j 900 FGO)dx

— 00

Varyans :

Var(X) = E[(X — p)?] = E(X?) — [E(X)]?

2

Var(0) = ) x?pG) - [EXI",  Kesikli
Var(X) = 0% => -
Var(X) = j x2f(x)dx — [E[X]]Z, Siirekli

— 00
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Kovaryans:

X ve Y iki farkli rassal degisken olmak iizere, X ve Y'nin kovaryasi:

Cov(X,Y) = E[(X — p)(Y — py)] = EXY) — ECOE(Y)

*Not: eger X ve Y bagimsiz rassal degiskenler ise,

Cov(X,Y)=0
Korelasyon Katsayisi:
_C ov(X,Y)
Pxy = 0y Oy

S1. Saghik harcamalarina ait hasar rassal degiskeni X, iki kisimda ele
alinmaktadir: hasar gerceklestiginde bildirilen hasar X; ve hasar diizeltme
masraflar (is¢ilik gibi) X>. Dolaysiyla X = X; + X, ‘dir ve bu iki rassal degiskenin
varyans-kovaryans matrisi asagidaki gibidir.

(255 g)

Toplam maliyetin varyansini bulunuz.

VaT(Xl + Xz) = VaT(Xl) + Var(Xz) + ZCOU(Xl,Xz) = 25 +2+ 2(5) = 37
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S§2. Bir kasko policesinde muafiyet 1 (x10.000 TL) ve maksimum hasar
odemesi 5'tir. Kasko hasarlarinin ortalamasi 2 olan istel dagilima uydugu
bilinirken beklenen hasar 6demesini bulunuz.

Model: Y, = min{(X — 1)*, 5}

Expected Loss:
00

6
E[v,] = j (= DfGdx + | 5F(0)dx
1 6

6 1 X o0 _1 X _3 1/2
E[YL]=f1(X—1)E€ 2dx+f6 5-e7zdx = —2e7% + 2¢'/2.

S$3. X ve Y birer rassal degisken olmak tlizere bu degiskenlerin bilesik olasilik
dagilimi asagida verilmistir.

y) 1 2 3 I x |
0 1 025 025 0 05
2 0 0.25 0.25 0.5
fyly [025 05 025 1

X ve Y'nin korelasyon katsayisi kagtir?
E[X]=3/2, E[Y]=2, V[X]=1/4, V[Y]=1/2'dir.
Cov(X,Y)=1*(0.25)+2*(0.25)+4*(0.25)+6*(0.25)-3/2*2= 4

1
B Cov(X,Y) 7

ox0y 1.Ji
2 N2

= 0.7071
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